Megint az ellipszisrol

Mar sok mindent megtanultunk az ellipszisrdl, az ismereteket azonban rendszeresen apolni
kell, tovabba ujabbakkal is érdemes a korabbiakat kiegésziteni. Most éppen ezt tessziik.
Ehhez tekintsiik az 1. abrat is!

| 1. dbra

Itt azt latjuk, hogy az a sugaru, fliggbleges sika korlapot vizszintes atméréje — mint for -
gastengely — koriil ¢ szoggel elforgattuk, majd a fliggdleges sikra vetitettiik, merélegesen.
Ekkor eldallt az a , b féltengelyekkel biro ellipszis. A szinezett derékszogii haromszogek -
kel:

b
cos<p=;=%, (1)
innen:
b —
y=-"y. (2)

A (2) képlet azt mondja ki, hogy az ellipszis ordinatait a befoglalo kor ugyanazon absz -
cisszahoz tartozo ordinatainak b / a - szoros ( itt ) zsugoritasaval nyerjiik.

Most hatarozzuk meg a tetszdleges X abszcisszahoz tartozd Ay ordinata - kiilonbséget!
Az 1. abra szerint, ( 2 ) - vel is:

py=y-y=y-2-y=y-(1-2). (3)

a

Majd ismét az 1. abrarol:
y =a-sind. (4)



Ezutan (3 ) és (4 ) szerint:

Ay =a-sind -(1—§)=(a—b)-sin19, tehat:

Ay = (a—b)-sind. (5)

Konnyen leellendrizhetjiik ez utobbi képlet miikddését, hiszen 3 = 0 esetén 4y =0 ,
valamint 3 = /2 esetén Ay =a — b, a szemlélettel egyezden.

Most szamitsuk ki a kor és az ellipszis altal hatarolt ,, sarl6o alak(’” sikidomok tertilet -
osszeget! Ismert képletekkel:

— — 2. cheqgr — (g 97 - Ate
Tsarisk = Tror — Tellipszis =a“*m—a*b-m=a-mw-(a—>b), tehit:

Tsarior = m-a-(a—>b). (6)

Megjegyezziik, hogy az ellipszis teriilete igy 1s kiszamithato:

_ : — 2.0 .
Tellipszis_Tkér cosp =a"m z_a b-m, (7)

ahol felhasznaltuk ( 1) - et is. A sarlok teriilete mas alakban, (7)) - tel is:
Tsarisk = Tror — Tellipszis = Thor (1 —cos 90) . (8)

Még meghatarozzuk, hogy az 1. abrabeli forgatas szoge mekkora. Az abrarol
leolvashatoan: a = 4 cm, b = 3 cm. Ezekkel és az (1) képlettel:

cos @ = S = % = 0,75 - ¢ = arccos 0,75 = 41,41°,

ami jol egyezik az abrarol lemérhet6 szoggel. Ha nincs ilyen abrank, am ismert a és b,
akkor igy tudjuk meghatarozni az elforgatas ¢ szogét, amennyiben sziikség van ra.
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